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Cours n°1 : Expérimenter avec Cabri-géométre : ’amoureux indécis-solution

L’amoureux indécis

Joe est amoureux de trois filles en méme temps : Alice, Béatrice et
Clarisse qui habitent respectivement aux points A, B et C.

Quittant son domicile au point Py, Joe décide d’aller voir Alice et prend
donc la direction du point A. Arrivé au point P;, 8 mi-chemin entre Py et
A, Joe change d’avis et choisit de se rendre plutot chez Béatrice.

Mais, rendu au point P, @ mi-chemin entre P; et B, Joe décidément, trés
indécis, se ravise et prend maintenant la direction de chez Clarisse.
Devinez alors ce qui arrive : pris de remords a mi-chemin, Joe change
de cap en P; pour reprendre se premiére idée (aller chez Alice), puis en
P4, milieu de [P3,B], il préfere Béatrice, etc...(voir figure ci-contre).
Etudier la trajectoire suivi par Joe. °c
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Quvrir la figure cabri-géométre !




L'amoureux

INdecIs

Que fait-on lorsqu’on désire se rendre a trois endroits a la fois ? Si l'indé-
cision doit mener quelque part, encore faut-il savoir oti. Voyons comment
converge la trajectoire de 'amoureux indécis...

(Pierre)

ierre est amourcux de trois jeuncs filles en
Pmi‘mc temps @ Alice, Béatrice ot Clarisse,

qui habitent respectivement aux points A,
B ot C.Quittant son domicile au point P, Pierre
déaide d'aller voir Alice et prend done Ta direction
du point A, Arrive au point Py, 4 mi-chemin entre
P, et A, Piewre change davis et choisit de se
rendre plutét chez Béatrice, Mais, rendu au point
P.. & mi-chemin sntre P. et B, Plerre dicidément
mds indidcis s2 ravise, et prend maintenant la
direction de chez Clarisse. Devinez alors ce quu
arrive ; pris de remords & mi-chemin, Pierre chan-
ge de cap en Py pour reprendre sa premidre idéc
(aller chez Alice). puis en P milicu de [P,B], il
préfire Béatrice. cte... (voir figure ci-contre).
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Une trajectoire singulitre

La trajectoire suivie par Pierre tout au long de sos

hésitations est done une ligne brisée P, P, P
P, _ ... qui peut etre définic de [a fagon suivante,

A chaque fois que n est un nultiple de 3 (n=3k
pour un certain entier kj, P( est le miliew de
[Pn A], puis P B], et
enfin P,

{n+3}

n—1)

-2y €st le milieu de [P,

est le milieu de [P _,, C].

Stvous tenter de reconstitucer le chemin de Pierre,
vous observerer que sa trajectoire se stabilise el
convergs vars un riangle, nowé DEF. Remarquer
de plus que l'iunéraire de Prerre Onirail par appro-
cher le triangle DEF méme &'l &lait paru directe-
ment de chez ses parents plutdtl que de son darmi-
cile,

Un triangle indépendant du point de départ

En effiet, le triangle DEF est indépendant du point
de départ P, de Picrre. Essayvons de voir pour-
quol.

On passe du point Py, au pomt Py, ., par the-
mothétie by, ., de centre A et de rapport 172,

De méme, onvade Py, |, 4P par I'ome-

e

thétie hp |, et de Po 5, & Py o, par I'homothsi-

e hy Comme la composée de plusieurs

Teesy
homothéties est encore une homothétie de rapport

le produit des homothéties initiales lorsque cebui-



i est différent de 1, il existe I poinis D, E et F
rels que

B 0l oy 0 b o =R g,

W1 9 B @ g sy = g g,
ST hpya) O R, (0 h{(.‘.l."l) = h(]-‘.l.‘S}'

On passe done de P, & P Par hyp g hiz s

(ks
ou h., . selon que noest de la forme n=3k.
n=3k+1 ou n=3k-Z. Finalement, on & monwé
gu'on allait de P, a P, par lhomothétie de contre
D ct de rapport 178, de P d P,q) ), par Thamothé-

tie de centre E et de rapport 18 etde Poa P -

pat 'omothétie de centre F et de rapport 1785,

Lorsgue k tend vers l'infing, 173 tend wers 0. On
conclut alers que les points Py P of P

convergent vers D, E et F orespectivement. Les
points limites sont dong indépendants de P,

Une construction du “triangle de Dudeney”

Pour construire rapidement le wiangle limite
DEF. appele "wiangle de Dudeney™, on peur utiii-
ser la propriélé suivante @ soient A', B' et O les
points sifués respectivement sur [BC], [AC] et
[AB tels que CA'=BC 3, AB'= AC/ 3 et BC
= AR /3, Le miangle de Dudeney DEF est celui
tormé par les wois drotes (AAN, (BB, (CC)
(voir igure ci-dessous). Ce résultat peut lui auss:
&tre démoniré en raisonnant sur des homaothéties,

Henri Ernest Dudency

Pour plus de détails, et pour découvrir dautres
propriétés du triangle de Dudeney. vous pouvez
consulter le site inteme suivant

http:/www.univ-ronen fr/LM RS/

Vulgarisation'Dudenevidudeney.html

E.J. et T.R,

Le triangle de Dudeney



